
99國立屏北高中教師甄試試題

填充題

1. 在由通過點 (1, 2)的直線與正 x 軸、正 y 軸所形成之所有三角形中,試求最小的三角形面積.

2. 假設一個 5次整係數多項式 g (x )的根全為整數,試問共有多少組可能的根使得 g (x )可以表成

g (x ) = x 5+a x 4+bx 3+ c x 2+d x +6,其中 a ,b , c , d 為整數.

3. 假設直角三角形的三個頂點分別為 A = (0, 0) , B = (1, 0)和 C = (0, 4),令Q =
�

x , y
�

為此三角形

內部的一個點,試求點Q和點Q到三個頂點距離之和的最小值 (即 |Q −A |+ |Q − B |+ |Q −C |的
最小值).

計算與證明題

4. 試求函數 f
�

x , y
�

= x + y 2在單位圓

§

�

x , y
�

�

�

�x 2+ y 2 = 1
ª

上的極值,並找出發生極值的點.

答案

1. 4.

2. 13.

3. Q =

�

4224−682
p

3

7953
,

66+1232
p

3

7953

�

,最小距離和=
p

17+4
p

3.

1



國立屏北高級中學 99學年度第一次教師甄選 (清華原住民教育實驗專班)

數學科試題卷

作答說明:請將過程寫答案卷上,並清楚標出答案.

1. 求不等式 log3 x + logx 3<
10

3
的解.

2. 有一線段長 15,以此線段做一正三角形、一正方形和一圓,請問三者面積和的最小值為何.

3. 如下圖,4A BC , ∠C = 90◦, AD =DE = E B , ∠AC D =α, ∠DC E =β , ∠EC D = γ,求
sinα · sinγ

sinβ
=

?

A

C B

D

Eα

β
γ

4. 若地球方程式為 x 2+ y 2+ z 2 = 100,且北緯 θ 所在的平面方程式為 x + 2y − 2z = 6,請問南緯

3θ 所在的平面為何?

5. 設 L 1 :
x −1

1
=

y +2

−2
=

z +1

2
, L 2 :

x +1

2
=

y +5

3
=

z −5

−6
,求 L 1、L 2之夾角平分線 (用對稱式表

示).

6. 已知等腰三角形,若腰上的中線長為 6,求三角形面積的最大值為何?

7. 若m ∈N,求 lim
n→∞

n 2

�

m

n
−

1

n +1
−

1

n +2
− · · ·−

1

n +m

�

=?

8. 4A BC 中,∠A BC = 90◦, A B = 1,若延長 AC 到D,並使得 A B =C D = 1,若∠C BD = 30◦,求 AC

長.

9. 若投擲 n 顆公正的骰子,有偶數顆為 1點的機率是
1

2
(a +b n ),求 (a ,b ) =?

10. 如圖, 矩形 A BC D,A B = 2
p

6, BC = 6
p

2,若以 A B , AD 為直徑畫半圓交於 P ,求斜線區域面積

為何?

A

B C

D

P
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數學科答案卷

1.
p

3< x < 27或 0< x < 1

2.
225

12
p

3+16+4π

3.
1

3

4. x +2y −2z +
426

25
= 0

5.
x −1

13
+

y +2

−5
+

z +1

−4
,
x −1

1
+

y +2

−23
+

z +1

32

6. 24

7.
m (m +1)

2

8.
3p

2

9.

�

1,
2

3

�

10. 5π−6
p

3

3

3


