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填充二 

2. 正四面體內切球 S半徑為
1 1 6 6

2
4 4 3 6
× = ⋅ ⋅ =高 ，其直徑為

1

2
×高，故可視 1S

內切於高為原高一半的正四面體，其體積為 S的
1

8
，故無窮等比級數公比為

1

8
， 

可得所有球體體積和為

3

4 6
3 6 8 6

1 1891
8

π

π

    =
−

 

 

6. 若 1 2
1 2

k
kn p p p αα α

= � ，則其正因數個數為 1 2( 1)( 1) ( 1)kk α α α= + + +�  

質因數 ip 愈小且 iα 愈大，才能正因數個數愈多 

取 42 3 5 7 5 2 2 2 40n k= ⋅ ⋅ ⋅ ⇒ = ⋅ ⋅ ⋅ = 最大  

 

8. 令
1

x
n
= ，則 

 

2 3
32 3 2 3

2 30

32 3
32 3

0

32 3

0
1

2 32

1 1 2
lim( 1 2 1) lim( )

1 1 2
lim( ), ( ) 1 , ( ) 1 2

1 1 1 2 1
lim( )

0 0
1 1

'(0) '(0), '( ) (1 ) (1 2 ), '( ) (1 2 )
2 3

n x

x

x

x x x x
n n n n

x x
x x x x

f x x x g x x x
x x
x x x x

x x

f g f x x x x g x x x

+

+

+

→∞ →

→

→

−

+ − + +
+ − − + + = −

+ − + +
= − = + − = + +

+ − − + + −
= −

− −

= + = + − − = + +

令

其中
2

23 (2 3 )

1 2 1
( )

2 3 6

x
−

+

= − = − 本題題題台台台工94,99二二筆試

  

 


