
國立台中一中 96 學年度第一次教師甄選  

數學科初選試題 
第一部分： 
1  一袋中放有 2007 個相同之圍棋子，甲、乙兩人輪流(甲先取)自袋中一次可取 2、3、4、5 或 6 個棋子，取後不放回，

拿到最後一個者為輸方。假設經過數個輪迴，乙取到第 330 顆後輪回甲，問甲應取  (1)   顆方保證獲勝。 
 

2  設 x為實數，試求 2
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x
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3 袋中有相同大小之紅、黃、白、黑四色球，依序各有 3,4,5,6 顆；每次自袋中取出一球，取出後不放回，假設每球被

取出之機會均等，問白球最先被取完之機率為    (3)   。 
 
4  平面上有 11 個相異點，共可形成 48 條直線，則可形成         個三角形？  
 
5   
 
6  設二實係數多項函數 及 的圖形有相異二交點，且交點均在x軸上，求

數對(p，q)=
36)( 23 −+−= pxxxxf 25)( 23 −+−= qxxxxg

     (6)    
 

7  中，a,b,c分別為 之對邊長，若a,b,c成等差, 之面積為ABCΔ CBA ∠∠∠ ,, ABCB Δ=∠ ,30
2
3 ,求b=       (7)      。 

 
第二部分 
1 已知正立方體的八個頂點坐標如下：(1,1,1)，(－1,1,1)，(－1,－1,1)，(1,－1,1)，(1, 1, －1)，(－1,1,－1)， 

(－1,－1,－1)，(1,－1,－1)；今有一平面x+2y+3z=4 與此正立方體相截，則其相截的截面積為      (1)      。 
 
2  試求 =++++ 20
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1 2032 CCCC      (2)     (不必化開)。 
 

3  =+=−=−∈ 222323 ,113,103,, babababaRba 試求若    (3)    

 

4 設 每一數之個位數數字總和為2007321321 ,,,,,3,,3,3,1 121 aaaaaaaa na
n

aa 試求所有−====       (4)      。 

 

5 一實數數列{ }滿足na 065 1221 =+− ++++ nnnnnn aaaaaa ， 11 =a ，
4
1

2 =a ，求一般項 =na     (5)  

 
6 給定一個三次曲線 若由原點向曲線可做三條切線，試求此條件下a之範圍,123 +++= xaxxy      (6)     ？ 
 

7 平面上一變換矩陣A= ，求a+b+c+d=⎥
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第三部分  計算證明題:(請依序作答並詳列過程) 

OB ＝b 、OC ＝c 。 OA＝ a、1  H 為 之垂心，O 為任意點，設ABCΔ

求證：OH
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2  設 ，試求下列各問題： 0444565,, 22 =−−−+−∈ yxyxyxRyx 給定方程式

(1) 圖形之對稱中心  (2)若 A 為短軸上之頂點，F、G 為圖形之兩焦點，則兩向量 AF ． AG 之內積值?   
(3)求 x+y 之最大值？ 
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的末四位數，其中 [ ]x 表示小於或等於 x 的最大整數。 


