
 【填充題】 

 

1. 70 < 𝑚 < 100，∑ [√𝑘]𝑛
𝑘=1 = 𝑚，求𝑚可能的個數 

 

2. 𝑓(𝑥) = 𝑥4 − 12𝑥3 + 52𝑥2 − 95𝑥 + 𝑘，有一直線𝐿與𝑓(𝑥)相切於兩點，求直線𝐿之斜率 

 

 

3. 有三數−𝑎 + 101 + 𝑙𝑜𝑔3
2018, 2𝑎 − 202 + 𝑙𝑜𝑔9

2018, −4𝑎 + 404 + 𝑙𝑜𝑔27
2018成等比數列，

求公比 

 

4. 1~30 取四個數字，滿足 2奇 2偶且皆不相鄰的方法數 

 

 

5. 從 1~107 一次取五個數，假設最大的數為𝑋，求期望值𝐸(𝑋) 

 

 

6.  |𝑧 +
1

𝑧
| = 4，求|𝑧|之最大值 

 

7. (待補充) 

 

8. (待補充) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



【計算題】 

1. (偵錯題)已知𝑎⃑ = (1, 2, 3), 𝑢⃑⃑ = (3, 2, 1), 𝑣⃑ = (5, 4, 2)，求𝑎⃑在𝑢⃑⃑ + 𝑡𝑣⃑之正射影長 

某生利用柯西不等式𝐶𝑎𝑢𝑐ℎ𝑦𝑖𝑛𝑒𝑞 𝑎⃑ = (1, 2, 3), 𝑢⃑⃑ + 𝑡𝑣⃑ = (5𝑡 + 3, 4𝑡 + 2, 2𝑡 + 1) 

[(5𝑡 + 3)2 + (4𝑡 + 2)2 + (2𝑡 + 1)2][12 + 22 + 32] ≥ [(5t + 3) + 2(4t + 2) + 3(2t + 1)]2  

所求=
|𝑎⃑⃑∙(𝑢⃑⃑⃑+𝑡𝑣⃑⃑)|

| 𝑢⃑⃑⃑+𝑡𝑣⃑⃑|
≤ √14 

若有錯誤，請糾正其錯誤觀念，並提供正確作法 

 

 

2. (偵錯題)有四顆不同顏色的球要丟入三個不同箱子，恰一個箱子沒有球 

小綠:34 − 3𝐶1
4𝐶1

3𝐶2
2 − 3 

 

小藍: 3 × (𝐶3
4𝐶1

1 + 𝐶2
4𝐶2

2 + 𝐶1
4𝐶3

3) 

 

小紅: 3 × (24 − 2) 

 

小黃: 𝐶3
4𝐶1

13! +
𝐶2

4𝐶2
2

2
 

 

若有學生作答不正確，請利用上課教學內容糾正學生 

若學生作答正確，請分享該生之想法讓其他同學欣賞 

 

 

3. 𝐴(1, 0), 𝐵(3,0)，直線𝐿: 𝑥 + 𝑦 = 5，𝑃點在直線𝐿，若∠APB = θ有最大值 

求𝑠𝑖𝑛θ及𝑃點之坐標 

 

  

4. ∆𝐴𝐵𝐶，𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 𝐴𝐶̅̅ ̅̅ = 4，𝐵𝐶̅̅ ̅̅ = 2，𝐷, 𝐸為𝐴𝐵̅̅ ̅̅ 與𝐴𝐶̅̅ ̅̅ 之中點，將∆𝐴𝐷𝐸沿著𝐷𝐸̅̅ ̅̅ 線段往上

折，𝐴點抬升至𝐴′，若𝐴′𝐸⃑⃑⃑⃑⃑⃑⃑⃑ ⊥  𝐵𝐷⃑⃑⃑⃑⃑⃑⃑，求平面𝐵𝐶𝐸𝐷與平面𝐴′𝐷𝐸之兩面角 

 

 

5. 實係數三次多項式𝑓(𝑥)有相異三實根，試證：[𝑓′(𝑥)]2 ≥ 𝑓(𝑥) × 𝑓′′(𝑥) 


