
106 武陵高中數學科教甄試題(記憶版)

一、填充題

1. △ABC為正三角形，邊長為1，如下圖，θ = 45○，求△PQR的面積。
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2. 設點A(−2,−3,−2),B(2,5,−3)為空間中兩定點，P為直線L∶
x

2
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1
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上之動點，

求PA + PB的最大值。

3. 設0 < u < 2, v > 0，求 (
√

2u − u2 − 1 − v)2 + (u −
24

v
)2的最小值。

4. 有一橢圓Γ中心在原點，其中一焦點為F (−2,0)，已知長軸長與短軸長的比為2 ∶
√

3，

若M(m,0)在長軸上，P為橢圓上一動點。當MP有最小值時，P為右頂點，求m之最大可能

範圍。

5. 設A = {x∣x2 < x},B = {x2 < loga x},B ⊂ A，求實數a之最大可能範圍。

6. 已知x, y為實數，x2 − 2xy + 5y2 = 9，求x2 + y2之最大可能範圍。

二、計算證明題

1. 設△ABC三內角為α,β, γ，若α,β, γ滿足2017α2 + 1980β2 = 980γ2，試問△ABC是否必為鈍

角三角形?若是，請證明，若不是，請舉例子。

2. 有一凸九邊形的任意5內角的正弦值與其餘4個內角的餘弦值之和恆等於常數k，若9個內角

中有一個等於120○，試求常數k值。

3. 設△ABC三邊長為a, b, c, b = 1, b ⋅ cosC + (2a + c) ⋅ cosB = 0

(1) 求∠B =?

(2) 求△ABC面積的最大值。

4. 證明：log2016 2017 > log2017 2018

5. 空間中三固定向量Ð⇀a ,
Ð⇀
b ,Ð⇀c，對平面上任意向量Ð⇀u與此三向量的內積Ð⇀u ⋅

Ð⇀a ,Ð⇀u ⋅
Ð⇀
b ,Ð⇀u ⋅

Ð⇀c三

數值中有正有負， 試證：存在p, q, r為三正數，使得pÐ⇀a + q
Ð⇀
b + rÐ⇀c =

Ð⇀
0

6. 設n(S)為集合S中元素個數，n(2S)為集合S的子集個數。若A,B,C為有限集合滿足

(1) n(A) = n(B) = 2016

(2) n(2A) + n(2B) + n(2C) = n(2A∪B∪C)

求 n(A ∩B ∩C)之最大值。


