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一、填充題 (每題 8分，共 64分)

1. 由數字 1到 9各出現一次所組成的 9位數中，能被 11整除的最大數字為？

2. 設 n ∈ N，請問有幾個 n能使 8n + n是 2n + n的倍數？

3. 如圖，設圓 O通過 A(0, 1), B(2, 0)和 C(k, 0)三點，若圓 O在 C 點的切線斜率

為 1，求 k？

4. 設 −⇀a ,
−⇀
b ,−⇀c 為平面上三個非零向量，已知 |−⇀a | = 4, |

−⇀
b | = 6，−⇀a 在

−⇀
b 的正射

影長是 1。若 −⇀c 滿足 (−⇀c −−⇀a )(−⇀c −
−⇀
b ) = 0，請問 |−⇀c |的最大值為何？

5. 設 f(x)是一個二次多項式，若 (x+3)f(x− 1) = x2+x+xf(x)，請問 f(x) =?

6. 某次學校的考試總共有 15題，答對題數的部分統計資料如下表。若全體答對

四題以上 (包含四題)的學生平均答對 6題，全體答對十題以下 (包含十題)的學

考平均達對 4題，則這份統計資料的人數至少為何？

答對題數 0 1 2 3 · · · 12 13 14 15

人數 7 8 10 21 · · · 15 6 3 1

7. 有一張 17 × 21 的稿紙，小明閒來無事，依照下面兩種方法在稿紙填上

1, 2, · · · , 357 :

(1)由第一列開始由左而右填入 1, 2, 3, · · · , 21，接著第二列填入 22, 23, · · · , 42，

依序填滿整張稿紙。

1



(2)由第一行開始由上而下填入 1, 2, 3, · · · , 17，接著第二列填入 18, 19, · · · , 34，

依序填滿整張稿紙。

以上兩種不同的方法在某些格子會填入相同的數字，求這些數字的總和為？

8. 平面上有兩圓 C1 : x2 + y2 = (a2)
2，C2 : x2 + y2 = a2 及一點 R(b, 0), b > a，

自 R 點作 C1, C2 的切線。若在第一象限的切點分別為 P,Q，令 O 為原點，

∠POQ = θ，求 θ的範圍。

二、計算證明題 (每題 12分，共 36分)
1. 有一個平行四邊形的對角線長分別為 6, 4

√
2，若它的邊長都是整數，請計算它

的面積和周長。

2. 設 f(x) 滿足

∫ x

2

f(t)dt = 2x3 − 6x + a，將 f(x) 的圖形和 x 軸包圍的區域

繞 x軸旋轉得一旋轉體，求此旋轉體的體積。

3. 解方程式：√
x− 1

48
+

√
y − 1

48
= 1,

√
y − 1

12
+

√
z − 1

12
= 1,

√
z − 3

16
+

√
x− 3

16
= 1。
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