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數學科試題

准考證後三碼：

1. 設 z 為複數，且 ∣z∣ = 1、 z+1
z2 ∈ R；若 z ≠ ±1，則求 z =？

2. 設 n, k 都是正整數，對形如 k
6n 的分數而言，令不大於 1 的最簡分數之總和為 Tn，求

Tn =？

3. 解方程組
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⎨
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xy = yx

logx y + logy x = 13
6

，得序對 (x, y) =？

4. 設 [x] 表不大於 x 的最大整數；解方程式：[x + 1
2]

2 − 3[x − 1
2] − 7 = 0。

5. 設 y = f(x) = ∣∣∣x∣ − 1
3
∣ − 1

3
∣，且 −2

3 ≤ x ≤ 2
3

(1) 試在坐標平面上畫出 y = f(x) 之圖形。

(2) 求 y = f(x) 和 x 軸所圍之區域面積。

6. 正方形 ABCD 的邊長為 a；E, F , G, H 分別在 AB, BC, CD, DA 上，且 AE =

BF = CG = DH；則正方形 EFGH 面積的最小值為何？又 △AEH 的內接圓半徑之

最大值為多少？

7. 四面體 OABC 中，D 點在 AB 上，AD ∶ DB = 1 ∶ 2；E 點在 CD 上，DE ∶ EC =

5 ∶ 3；F 點在 OE 上，OF ∶ FE = 1 ∶ 3；設向量
Ð⇀
OA = a⃗,

Ð⇀
OB = b⃗,

Ð⇀
OC = c⃗；

Ð→
AF 交平

面 OBC 於 G 點，則求 AG ∶ FG =？

8. 坐標平面上，O 為原點、P (1,3)；直線 L 通過 P 點且垂直於 OP，則直線 M ∶

6x + y − 17 = 0 關於直線 L 的鏡射(對稱)圖形方程式為何？

9. 同時投擲兩個公正的骰子，記錄其點數和，做為 P 點移動之依據；當 P 點坐標為

(x, y) 時，若擲得點數和不大於 6 點時，P 點移到 (x, y + 1) 處；若擲得點數和等於 7

時，P 點移到 (x+1, y +1) 處；若擲得點數和不小於 8 點時，P 點移到 (x+1, y) 處。

設一開始 P 點坐標為 (0,0)，則投擲次數不起過 5 次，而 P 點能到達點 (3,3) 的機率

不多少？

10. 設 n 為自然數；試證： 1√
1
+ 1√

2
+ 1√

3
+ 1√

4
+⋯ + 1√

n
≤ 2

√
n。


